Discrete Symmetrieén, 28 januari 2014, namiddag

Vraag 1
1. Stel dat Ry en Ry twee representaties zijn van een eindige groep G op
eindigdimensionale vectorruimten V; en V,. Toon aan dat
R1®Rg: g+ Ri(g) ® Ra(g)
een representatie is van G op Vi ® Vs.

2. Bereken het karakter van R; ® Ry in termen van de karakters van R
en RQ.

3. Stel dat R de irreducibele representatie van dimensie twee is van Ss.
Bepaal voor n = 2,3,... de multipliciteiten van de irreducibele repre-
sentaties van S3 in R® --- ® R.
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Vraag 2

De delenverzameling D(£2) van een verzameling ) is de verzameling van alle
deelverzamelingen van €, bijvoorbeeld voor = {a, b, c} vinden we

D(Q) = {0, {a},{b}, {c}, {a,0},{a,c},{b,c}, {a,b,c}}.
We rusten D(£2) uit met het symmetrische verschil A:
A:DQ)xDQ)—=DQ): (X,)Y)— XAY
waar

XAY =(XuYy)\(XnY)
= {z € Q| = behoort tot X of tot ¥ maar niet tot beide}.

Onderstel verder dat 2 eindig is.
1. Toon aan dat G = (D(£2),A) een commutatieve groep is.

Voor elke deelverzameling A van §2 definiéren we de atbeelding

ya:D(Q) = C: X s (—1)#ANY)

2. Toon aan dat x4 het karakter is van een irrep van G.

3. Stel de karaktertabel op van G.




